MAGOGHMATIKA
I'"" AYKEIOY KATEYOYNXHX

OEMA 1o
a) 'Ecto 1 svvaptnon f, n omola eivorl cuveyng oto ddotua [o,B] e (o) = f(P) .

Noa anodei&ete 0Tt o kGOe apBud 1 peta&d tov f(a) kot f{(B) vadpyet vag,

TOVAGYIOTOV apPBUOS XoE (a,P), dote f(Xg) =n.

MONAAEZX 5
B) 'Eoto ot apbpoi a, B, A€ IR ue a<P kot napoaywyicyun oo IR ouvapmon f.
Na yopakmnpicete og Z (cmotd) 1 A (A4O0G) TIg TAPAKAT® TPOTACELS:

1)  Avyuw v oydet to Bedpnpa tov Rolle oto dtdotua [a,B], toéte N
YPOAPIKT TNG TAPAcTAoT £XEL G' £va TOLVAAYIGTOV onpeio g oplovTia
EPOUTTOLEVT).

ii) Yrdpyovv X , X2 € [o,fB] pe f(x1) < f(x) < f(X2), yuo kGOe

xe [a,P].
iii) Av f(a)-f(B) > 0, 161e 1 f dev &éxer pila oo (0,p).

iv) Ioyvet (T f(x)dx ) = f(x)

V) [A-fx)dx =A - [£(x)dx , nokabe ke V.
MONAAEX 2X5=10
v) Atvovtal ot pryaotkol zj, 2o #0 Ko ot A, B o1 £1KOveg TOVG 6TO LUYaIdtKo
enimedo. Na amodeiEgre Ot

i) H g&icmon ‘ zZ—-12, ‘:‘ Z—2Z, |, TOPGTAVEL TV HEGOKAOETO TOV

gvBuypaupov tuquatog AB.
MONAAEZX 2
ii) Av 7, =1z, 10 Tpiyovo OAB &ivor opBoydvio Kal 1IGOCKEAES
( O gtvar 1 apyn TV aEOVEOV ).
MONAAEZX 3
o) No amodéiete 6t1, av pua evvaptnon f etvan Tpayoyicyun ¢' évo onpeio xg Tov
ediov 0PIGLOD NG, TOTE Elval KOl GUVEYNG GTO GNLLELD OVTO.

MONAAEX 5
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OEMA 20
Atveton n mapayoyioyn covapmon f: IR — R, yw v onoia 1oyvovy :

Imf(x)=+o0 !immf(x):_“ Kol

X—>+oo

f ’(X):L v Kabe xe R, pe f(0)=1.
I+ ef(x)
o) No amodei&ete 6tun f:

1) elvar yvnoimg avovoa oto IR kot va Bpeite 10 6HVOAO TGV TNC.

MONAAEZX 3
i1) otépel To Koilo Katw 610 IR.

MONAAEZX 2
111) éyer povadwkn pia mv x =0.

MONAAEZX 2

B) No amodeicete Ot

1) 1oyder f(x) + ef(x) =2x+1 |,y kdbe xe IR.

MONAAEZ 4
i) " H f avtiotpépetal Kot va opiceTe TV aviicTpoot| te.

MONAAEZX 2

ii1) O ypapikég mapactioels v f kot £ i £Y0VV KO EPATTOUEVT] OTNV 0pYN
TV 0EOVQV.
MONAAEZX 4
v) 1) - No Bpette mv TAdyo acOUTTOTN TS YPaPIkng Tapdotaong Cr g
ocuvaptnong f, 6to — oo,
MONAAEZX 4
ii) No amodei&ete otin Cr dev €yt mAGyL0 ACVOURTOTN GTO + oo
MONAAEZ 4
OEMA 3o

Aiveton o puyadikog z #—2i kat Osopovue tov  f(z) =

7+ 21

‘Ecto p to pétpo kon 0 éva opiopa tov pyadikon z+21i.

1) Bpeite 11 ovvtetayuéveg g eKOVag A TOL Pyadtkoy zg 6TO PIYadIKO NImEdO,

v Tov omoio 1oyvet f(zp) = 3+ 1.
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i1) Na Bpeite cuvaptiost Tov p kot 0 , To HETPO Kol Eva OPIGLLE TOL HLYOOTKOV
f(z) -
MONAAEZX 5

1) Av ‘ f(z)—-2 ‘: /2, va amodeiéete ot N ekdva M tov z 670 pryadikd eninedo

aviKel o€ KOKAO ¢, TOL 0moiov va Bpeite To KEVIPO Kot TNV aKTiva.

MONAAEX 7
iv) AvArg (f(z)-2)= T, va amodei&ete ot 1 ewcdHva M 100 Z 610 HIyadiko eminedo
4
OVNAKEL o€ b nevbeia €.
MONAAEZX 8

v) No anodeilete oL T0o onueio A aviKel 6Tov KUKAO ¢ Kol oty nuevdeio €.
MONAAEX 2
OEMA 4.

ko éotw oL F, G pe

Aivetarn ovuvapmon f: IR 5 R pe f(x)= X
1+x

2

Foo=] f@de. G(x)= jft(t)dt x>0

No amodeiEete ot

a) i) Efvo f(ljzf(X) nokéle xe R . MONAAES 2
X

ii) L pix)<1 moxsds xeR. MONAAEZ6

B) T'a toug mpaypatikovg apBpovg a, B ue 0 <a < f oydst:

f[l)—f(ll <PB-a MONAAEZ 4
B o

) O tomog g cvvaptnong g pe g(x)=F(x)+G(x), x>0
sivar g(x) =Inx+1, x>0 MONAAEZ 4
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0) Av 1 ovvdptnon h elvar cuveyng ota onueio x;=0, X2=g Kol
h(x) = F(eg(x)) + G(op(X)) pe 0<x < 72‘ :
118, elvon oTafept| 6T0 ddoTnua A = [O, 721 Na Bpebei n tiun g h.

MONAAEX 5

€) To guPaddv tov ywpiov mov opiletar amd TI YPUPIKES TAPAUCTACGELS TMV

1

7

cvvapmoenv f'(x), h(x) ko v evbeion x=1 eivon ico pe

MONAAEZ 4
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ENAAAAKTIKEY EKAOXEYXY OEMATOQN

OEMA 20 (rapairaym 2)
Atveton n mapayoyioyn ocovapmon f: IR — R, yw v onota woyvovy :

llm f(X) =+ oo 5 11]110 f(X) =— oo KOl

X—>+oo

f'(x)= 2 yw. ka0e xe R, ue f(0)=1.
+ef)

o) Noa amodeiéete 6tin f

1) etvon yvnolog avéovca oto IR xat va Bpeite 10 GUVOAO TOV TNG.

MONAAEZX 3
i1) €xer povadikn pie mv x = 0.
MONAAEX 2
B) Noa amodeiéete ot woyver f(x) + ef(x) =2x+1 ,yuaxdle X € IR.

MONAAEZX 4

v)i)  Noa Bpeite v mhdylo aodprton g ypapikng napdotacng Cr g
ovvapneng f, 610 — oo,
MONAAEX 4
ii) No amodcitets ot Cp deviéxel mAGy0 GGDURTOTI 6T0 1 S

MONAAEZX 4
d) Na yivel o wivaxkag petaformv g f kot mpdyepn Yoy TG Topactoo?).

MONAAEZX 8
OEMA 4.( maparioyn 2)

Aiveton n ovvaptnon f: R R He f(x)= X  koréotowolF,G pue
1+x’

F(x)= | f(t)dt. Go=] ;eft(zt)dt’ x >0

Noa amodei&ete OTL

a) i) Eiva f(llzf(x) yukabe X€ R MONAAEX 2
X

iii) f'(x) <1 yiokape x€ R. MONAAEZX 6
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B) I'a Yo kaBe x>0 10yvet:

f[l)— f[l ] < x—mux MONAAES 4
X T“.,lX

Y) O tdmog g cvvaptnong g pe g(x) = F(x)+G(x), x >0
givon g(x)=Inx+1, x>0 MONAAEZY 4
8) Hovvapmonhpe  h(x) = F(ep(x)) + G(o0(x))
etvan otabepn oto SdoTnua A= (0’ g] Noa Bpebel n tipn ¢ h.
MONAAEX 5
g) To eufaddv tov ywpiov mov opiletor Omd TIC YPOPIKEG TOPU-GTACELS TMV

ocuvaptioenv f '(x), h(x) ko v evbeior x=1 eivan ico pe ;

MONAAEZ 4

OEMA 4. (moporrayn.3)

X ,
ko éot® oL F, G e

Aivetann oovapmon f: R >R pe £(x) =
1+x*

F(x) = J:f(t)dt, G(x) = I ffzt)dt, x >0
No amodeitete 0Tu:

a) 1) Eivou f[ljzf(x) o kée xe IR *.
X

MONAAEZX 2
i) -1 <f'(x)<1 vokabe xe R.
8
MONAAEZX 6
B) T'a toug mparypatikovg aptdpovg o, B pue 0 < a < f oyvst
HROES
B o
MONAAEZX 4
) O tomog tg cuvapmong g pe g(x) =F(x)+G(x), x>0
givar g(x)=Inx, x>0
MONAAEZX 4
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0) i) To gpPaddv Tov ympiov mov opileTal Amd T YPAPIKN TOPAGTACN NG
ouvaptnong f (x) Tov d&ova x X kot T1g evBeieg x=1 Kot x=e givar ico pe

In /1+e‘_
2

MONAAEX 5

i)

MONAAEZ 4

X1u)TNC
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